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Moâ taû döõ lieäu 
 
Trong caùc baøi giaûng tröôùc vaø caùc baøi taäp chuùng ta ñaõ xem caùc ñoà thò phaân phoái taàn suaát cuûa caùc 
bieán rieâng bieät. Caùc phaân phoái taàn suaát nhö vaäy goïi laø  bieåu ñoà taàn suaát. 
 
Neáu ta nghó ñeán moät phaân phoái xaùc suaát hoaëc ñoà thò cuûa haøm pdf laø ñaïi dieän phaân phoái toång theå, 
ta coù theå nghó ñeán bieåu ñoà taàn suaát döïa vaøo moät maãu cuûa toång theå ñoù vaø xem ñoù laø moät caùch ñeå 
“öôùc löôïng” haøm phaân phoái maø chuùng ta quan taâm.  
 
Bieåu ñoà taàn suaát laø caùch bieåu dieãn tröïc quan raát toát cho phaân phoái cuûa moät bieán, nhöng bieåu ñoà 
daïng naøy khoâng deã toùm taét baèng moät caâu ngaén goïn, vaø chuùng khoâng theå söû duïng tröïc tieáp trong 
caùc tính toaùn thoáng keâ.  
 
Caùc phaân phoái vaø caùc haøm pdf coù theå ñöôïc bieåu dieãn baèng caùc coâng thöùc toaùn hoïc: moät phaân 
phoái ñöôïc moâ taû moät caùch ñaày ñuû qua daïng haøm soá vaø taäp hôïp caùc tham soá cuûa noù (trong nhieàu 
tröôøng hôïp, chæ caàn moät hoaëc hai tham soá laø ñuû). Thoâng thöôøng, chuùng ta quan taâm ñeán vieäc öôùc 
löôïng caùc tham soá chöa bieát cho phaân phoái cuûa moät toång theå naøo ñoù.  
 
Neáu chuùng ta nghó veà söï bieåu hieän cuûa moät bieåu ñoà taàn suaát, thì bieåu ñoà naøy coù theå ñöôïc moâ taû 
qua boán tính chaát sau: 
 
 --- Xu höôùng trung taâm laø vò trí “giöõa” cuûa phaân phoái.  
 
 --- Möùc ñoä phaân taùn laø khoaûng caùch töø moät quan saùt ñieån hình ñeán vò trí “giöõa”. 
 
 --- ñoä troâi (skewness), laø möùc ñoä khoâng ñoái xöùng cuûa bieåu ñoà taàn suaát.  
 --- ñoä nhoïn (kurtosis), laø ñoä phaúng hay nhoïn cuûa phaân phoái so vôùi phaân phoái chuaån.  
 

Xu höôùng trung taâm 
 
Trung bình (cuûa toång theå vaø cuûa maãu) 
 
 Trung bình toång theå:   [ ]XE    X =µ
 

 Trung bình maãu:  
n

x
    X

n

i∑
=  

 
Trung vò (cuûa toång theå vaø cuûa maãu) 
 
 Trung vò toång theå:  

Vôùi bieán ngaãu nhieân lieân tuïc X, neáu  thì  Md laø soá trung vò. ( ) 0.50    M  XP d =≤
 
Trung vò maãu: 
Neáu soá phaàn töû cuûa maãu laø soá leû thì soá trung vò laø giaù trò “ôû giöõa” cuûa maãu.  
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Neáu soá phaàn töû cuûa maãu laø soá chaün thì soá trung vò laø trung bình coäng cuûa hai giaù trò “ôû 
giöõa” cuûa maãu.  

 

Ñoä phaân taùn  
 
Phöông sai (cuûa toång theå vaø cuûa maãu)  
 
 Phöông sai toång theå: ( )[ ]  - X E    2

X
2
X µ=σ  

 

 Phöông sai maãu: 
( )

1 - n

 X  - x 
    s

n

1i

2 
i

2
X

∑
==  
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Ñoä leäch chuaån (cuûa toång theå vaø cuûa maãu) 
 
 Ñoä leäch chuaån toång theå: 2

XX     σ=σ  
 
 Ñoä leäch chuaån maãu:  2

XX s    s =  
 
 hoaëc:     2

XX ˆ    ˆ σ=σ  
 

Tính khoâng ñoái xöùng 
 
Ñoä troâi (cuûa toång theå vaø cuûa maãu) 
 

 Ñoä troâi toång theå:  



















σ
µ

 
 - X

 E 
3

X  

 

 Ñoä troâi maãu:   ∑
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Löu yù:  vôùi phaân phoái chuaån, heä soá cuûa ñoä troâi baèng khoâng.  

Ñoä nhoïn (hay ñoä phaúng)  
 
Ñoä nhoïn (cuûa toång theå vaø cuûa maãu) 
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Ñoä nhoïn toång theå: 
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Ñoä nhoïn maãu:  ∑
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Löu yù:  vôùi phaân phoái chuaån, heä soá ñoä nhoïn laø 3. Neáu ñoä nhoïn lôùn hôn 3 thì phaân phoái naøy laø 
nhoïn (leptokurtic): gaày vôùi caùc ñuoâi daøi. Neáu ñoä nhoïn nhoû hôn 3 thì phaân phoái laø phaúng 
(platykurtic): ít nhoïn vôùi caùc ñuoâi ngaén. 
 

Thoáng keâ Jarque-Bera 
 
Chuùng ta thöôøng quan taâm ñeán vieäc kieåm tra xem coù phaûi caùc giaù trò cuûa moät bieán ngaãu nhieân 
naøo ñoù ñöôïc laáy töø moät phaân phoái chuaån hay khoâng. Neáu ñuùng nhö theá thì ta mong ñôïi laø heä soá 
ñoä troâi seõ baèng 0 vaø heä soá ñoä nhoïn baèng 3. Thoáng keâ Jarque-Bera tính ñoä sai bieät cuûa caùc giaù trò 
trong moät maãu naøo ñoù so vôùi kyø voïng cuûa chuùng ta nhö sau: 
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Neáu döõ lieäu cuûa chuùng ta tuaân theo phaân phoái chuaån thì giaù trò thoáng keâ naøy seõ gaàn baèng 0; neáu 
döõ lieäu bò troâi hoaëc coù ñoä nhoïn khaùc vôùi ñoä nhoïn cuûa phaân phoái chuaån thì giaù trò thoáng keâ naøy seõ 
laø moät con soá lôùn.  
 
Chuùng ta seõ sôùm thaûo luaän chính thöùc veà ñoä “lôùn” cuûa thoáng keâ naøy.  
 

Moái quan heä tuyeán tính giöõa caùc bieán 
 
Heä soá töông quan 
 
Caùch ñaây hai ngaøy chuùng ta ñaõ ñònh nghóa heä soá töông quan:  
 

 
YX

Y)COV(X,    
σσ

=ρ  

 
Heä soá töông quan cuûa maãu ñöôïc tính nhö sau cho caùc caëp quan saùt coù thöù töï:  
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Löu yù raèng moãi ñaëc tröng ño löôøng ñöôïc thaûo luaän ôû treân laø moät giaù trò voâ höôùng maø noù coù theå 
ñöôïc tính toaùn vaø söû duïng trong caùc pheùp tính sau naøy.  
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Bieåu ñoà phaân taùn 
 
Haõy so saùnh hai bieåu ñoà phaân taùn sau:  
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Caëp bieán soá naøo coù moái quan heä “maïnh” hôn?  
 
Heä soá töông quan giöõa X vaø Y cho caùc chaám xanh laø 0.9978. 
Heä soá töông quan giöõa X vaø Y cho caùc chaám ñoû laø 0.9848. 
 
Löu yù raèng caû hai heä soá töông quan ñeàu döông, cho thaáy raèng ñoä doác cuûa ñöôøng thaúng laø döông; 
neáu heä soá töông quan laø aâm thì caùc ñöôøng thaúng seõ doác xuoáng. 
 
Ñoä doác cuûa ñöôøng xanh laø 0.10 
Ñoä doác cuûa ñöôøng ñoû laø 0.25. 
 
Neáu heä soá töông quan baèng 1.0 hoaëc –1.0 thì ñieàu naøy cho chuùng ta bieát raèng caùc quan saùt seõ 
naèm chính xaùc treân moät ñöôøngthaúng, nhöng khoâng cho ta bieát thoâng tin gì veà ñoä doác cuûa ñöôøng 
thaúng.  
 
Ñeå coù ñöôïc thoâng tin veà ñoä doác cuûa ñöôøng thaúng, chuùng ta phaûi söû duïng phaân tích hoài quy.  
 

Hoài quy laø moät caùch moâ taû döõ lieäu  
 
Chuùng ta thöôøng nhìn moät ñoà thò phaân taùn vaø muoán veõ moät ñöôøng thaúng “toát nhaát” maø ñöôøng 
thaúng naøy “thích hôïp” vôùi döõ lieäu. Ñieàu naøy coù theå thöïc hieän moät caùch deã daøng trong EViews. 
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Ñaàu tieân, haõy choïn moät bieán soá maø baïn muoán theå hieän treân truïc hoaønh, nhaáp chuoät ñeå laøm ñaùnh 
daáu bieán soá. Sau ñoù, choïn bieán maø baïn muoán theå hieän treân truïc tung baèng caùch giöõ phím CTRL 
roài nhaáp chuoät vaøo vò trí bieán naøy.  
 
Khi caû hai bieán quan taâm ñaõ ñöôïc ñaùnh daáu, nhaáp chuoät keùp leân vuøng ñoù vaø choïn Open Group. 
 
Sau ñoù nhaáp View / Graph / Scatter / Scatter With Regression roààiø quan saùt keát quaû.  

Öôùc löôïng 
 
Caùc nhaø kinh teá söû duïng kinh teá löôïng ñeå öôùc löôïng caùc tham soá cho caùc moái quan heä tuyeán tính 
giöõa caùc bieán. Caùc tham soá naøy thöôøng töông öùng vôùi caùc khaùi nieäm kinh teá nhö heä soá co daõn 
cuûa caàu, xu höôùng tieâu duøng bieân, naêng suaát bieân cuûa lao ñoäng, suaát sinh lôïi theo quy moâ, v.v.  
 
Moät öôùc löôïng (estimator) laø moät trò thoáng keâ cuûa maãu ñöôïc duøng ñeå öôùc löôïng moät tham soá 
chöa bieát.   
 
Ñeå coù theå tin töôûng vaøo caùc öôùc löôïng cuûa chuùng ta vaø ñeå phaùt trieån caùc kieåm ñònh giaû thieát veà 
caùc tham soá quan taâm, chuùng ta caàn thieát laäp caùc tính chaát cuûa öôùc löôïng.  
 
Öôùc löôïng “toát” coù nhöõng tính chaát gì?  
 
Khoâng cheäch: E[tham soá] = giaù trò thöïc cuûa tham soá chöa bieát 

Noùi theo ngoân ngöõ ñôøi thöôøng, tính khoâng cheäch töông öùng vôùi söï ñuùng 
ñaén (accuracy). 
 

Hieäu quaû: VAR[tham soá] nhoû hôn phöông sai cuûa baát kyø öôùc löôïng khoâng cheäch 
naøo khaùc. 
Noùi theo ngoân ngöõ ñôøi thöôøng, tính hieäu quaû töông öùng vôùi söï chính xaùc 
(precise). 

 
Phaân phoái xaùc suaát ñaõ bieát: Ñeå coù theå phaùt bieåu veà xaùc suaát cuûa moät öôùc löôïng hay veà caùc giaù trò 
coù theå coù cuûa moät tham soá chöa bieát, hay ñeå kieåm ñònh giaû thieát veà moät tham soá chöa bieát, ta caàn 
bieát phaân phoái xaùc suaát cuûa öôùc löôïng.  
 
Tính nhaát quaùn: Trong nhöõng tröôøng hôïp khoù tìm ñöôïc phaân phoái chính xaùc cuûa maãu, xaùc ñònh 
tính nhaát quaùn laïi deã hôn. Nhaát quaùn laø moät tính chaát cuûa maãu lôùn, ñöôïc ñònh nghóa nhö sau: 
Goïi   laø öôùc löôïng cuûa tham soá chöa bieát .  Neáu θ̂ θ
 
 ( ) 1      |  - ˆ | P lim   n =ε<θθ∞→  
 
thì ta noùi raèng öôùc löôïng ñoù coù tính nhaát quaùn.  
 
Ñieàu naøy thöôøng ñöôïc vieát laø “giôùi haïn xaùc suaát”:  θ=θ∞→     ˆ limp       n
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Raát may laø trong haàu heát caùc tröôøng hôïp maø chuùng ta quan taâm, chuùng ta khoâng caàn phaûi lo tìm 
giôùi haïn cuûa bieåu thöùc xaùc suaát .  Ñieàu kieän ñuû ñeå coù tính nhaát quaùn laø caû ñoä cheäch vaø phöông 
sai ñeàu tieán veà khoâng khi côõ maãu taêng leân voâ cöïc.  
 

Choïn maãu ngaãu nhieân 
 
Trong haàu heát moïi coâng vieäc, chuùng ta coá gaéng choïn caùc maãu ngaãu nhieân. Thuû tuïc choïn maãu 
ngaãu nhieân ñôn giaûn ñoøi hoûi taát caû moïi keát hôïp cuûa caùc phaàn töû cuûa maãu ñeàu coù khaû naêng xaûy ra 
nhö nhau.  Caùc phaàn töû cuûa moät maãu ngaãu nhieân ñôn giaûn laø ñoäc laäp thoáng keâ. Chuùng ta coi moãi 
phaàn töû cuûa maãu laø moät bieán ngaãu nhieân, bôûi vì tröôùc khi choïn ngaãu nhieân, keát quaû cuûa moãi laàn 
laáy maãu laø chöa bieát.  
 
Veà trung bình, caùc maãu ngaãu nhieân laø “ñaïi dieän” cuûa caùc toång theå maø töø toång theå ñoù caùc maãu 
ngaãu nhieân naøy ñöôïc laáy ra. Hôn nöõa, vieäc choïn maãu ngaãu nhieân coù moät lôïi theá veà kyõ thuaät maø 
caùc anh chò ñaõ chöùng minh trong Baøi taäp 2, ñoù laø: phöông sai cuûa toång caùc bieán ngaãu nhieân ñoäc 
laäp thoáng keâ baèng toång cuûa caùc phöông sai cuûa chuùng. Ñieàu naøy giuùp cho vieäc tính phöông sai 
cuûa nhieàu trò thoáng keâ trôû neân ñôn giaûn.  
 

Phaân phoái choïn maãu  
 
Giaû söû coù moät bieán ngaãu nhieân X tuaân theo moät phaân phoái xaùc suaát chöa bieát, vaø chuùng ta quan 
taâm ñeán vieäc öôùc löôïng giaù trò trung bình µ  cuûa phaân phoái ñoù.   
 
Tröïc giaùc maùch baûo chuùng ta haõy duøng soá trung bình  X   cuûa maãu ñeå öôùc löôïng soá trung bình   
maø chuùng ta chöa bieát.  

µ

 
Phaân phoái choïn maãu cuûa trung bình maãu X  laø gì?  
 
Tröôùc khi baét ñaàu, caàn xeùt xem chuùng ta muoán noùi gì khi ñeà caäp ñeán noùi “phaân phoái choïn maãu”  
Sinh vieân thöôøng bò keït ôû ñieåm naøy, vì hoï cho raèng chæ coù moät giaù trò coá ñònh cuûa X , vaø giaù trò 
naøy chæ phuï thuoäc vaøo maãu ñaõ thöïc söï ñöôïc laáy ra.  
 
Coù hai caùch nghó veà ñieàu naøy. Caû hai ñoøi hoûi baïn phaûi coi X   laø moät bieán ngaãu nhieân. 
 
Ñaàu tieân, haõy giaû söû laø tröôùc khi laáy maãu, baïn lieät keâ taát caû caùc maãu coù theå ñöôïc laáy, roài tính xaùc 
suaát cuûa chuùng. Vôùi moãi maãu, tính moät giaù trò cuï theå X , vaø xaùc suaát cuûa giaù trò trung bình maãu 
naøy baèng vôùi xaùc suaát choïn ra maãu tính ra giaù trò trung bình maãu ñoù. Lieät keâ moïi giaù trò coù theå coù 
cuûa X  vaø xaùc suaát cuûa chuùng (hoaëc laø maät ñoä xaùc suaát cuûa X ) seõ taïo neân phaân phoái choïn maãu 
mong muoán.  
 
Caùch nghó thöù hai veà vaán ñeà naøy ñöôïc goïi laø “laáy maãu voâ haïn coù yù thöùc”. Noùi caùch khaùc, haõy 
töôûng töôïng moät thí nghieäm trong ñoù nhaø nghieân cöùu choïn moät maãu coù soá quan saùt mong muoán, 
roài tính giaù trò cuûa X  cho maãu ñoù; roài choïn moät maãu khaùc vôùi soá quan saùt mong muoán vaø tính 
giaù trò X  laàn thöù hai; v.v. Nhaø nghieân cöùu tieáp tuïc quaù trình naøy vôùi moät soá maãu voâ taän, roài xaây 
döïng phaân phoái choïn maãu baèng moät bieåu ñoà taàn suaát töông ñoái.  
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YÙ töôûng chính ôû ñaây laø coù theå coù nhieàu giaù trò cuûa X  öùng vôùi caùc xaùc suaát khaùc nhau. Phaân phoái 
choïn maãu cuûa X  laø phaân phoái xaùc suaát cuûa bieán ngaãu nhieân X .  
 
Baøi taäp 4 seõ cung caáp moät soá kinh nghieäm minh hoïa yù töôûng naøy. 
 

Phaân phoái choïn maãu cuûa trung bình maãu 
 

Trong caâu 2 cuûa baøi taäp 3, caùc baïn ñaõ chöùng minh raèng [ ] x    X µ=E  vaø [ ]
n

    XVAR
2
Xσ= .   

 
Vôùi caùc keát quaû naøy, deã daøng thaáy raèng trung bình maãu coù tính chaát khoâng cheäch vaø nhaát quaùn. 
Trung bình maãu coøn coù tính chaát hieäu quaû: nghóa laø khoâng coù moät öôùc löôïng khoâng cheäch naøo 
khaùc cuûa toång theå coù theå taïo ra phöông sai nhoû hôn.  
 
Ñeå hoaøn taát vieäc tìm ra phaân phoái choïn maãu cho trung bình maãu, chuùng ta chæ caàn bieát daïng haøm 
soá cuûa phaân phoái. Coù ba tröôøng hôïp sau ñaây:  
 
1.  Ñònh lyù ñöôïc neâu trong caâu 1 cuûa baøi taäp 3 ñaõ chöùng minh raèng moät keát hôïp tuyeán tính cuûa 
caùc bieán ngaãu nhieân coù phaân phoái chuaån thì keát hôïp naøy cuõng coù phaân phoái chuaån. Neáu toång theå 
maø töø ñoù caùc phaàn töû trong maãu ngaãu nhieân cuûa chuùng ta ñöôïc laáy ra coù phaân phoái chuaån thì 
chuùng ta seõ coù:  

 ( )2
XX  ,N ~ X σµ   vôùi  

n
    

2
X2

X
σ

=σ  

 
2. Ñònh lyù Giôùi haïn Trung taâm phaùt bieåu raèng vôùi moät soá ñieàu kieän khoâng chaët cheõ nhaát ñònh,  

khi qui moâ maãu taêng leân thì phaân phoái choïn maãu cuûa trung bình maãu seõ tieán ñeán phaân phoái 
chuaån. Luaät soá lôùn cho raèng khi côõ maãu taêng leân thì trung bình cuûa maãu seõ gaàn baèng vôùi 
trung bình toång theå, nhöng Luaät soá lôùn laïi khoâng cho chuùng ta keát quaû phaân phoái.  

 
Caàn thaän troïng khi aùp duïng Ñònh lyù Giôùi haïn Trung taâm. Neáu baïn xem xeùt phöông sai cuûa trung 
bình maãu, baïn seõ nhaän thaáy ngay raèng noù tieán veà khoâng khi côõ maãu taêng leân. Caùc phaân phoái coù 
phöông sai baèng khoâng ñöôïc goïi laø caùc phaân phoái caù bieät (degenerate distributions). Ñeå traùnh söï 
caù bieät, phaân phoái choïn maãu cuûa trung bình maãu trong tröôøng hôïp maãu lôùn ñöôïc phaùt bieåu nhö 
sau: 
 

 
( ) ( )1 0,N  ~  

 - Xn

X

X

σ
µ

 

Treân thöïc teá, chuùng ta chæ ñôn giaûn noùi raèng X  ñöôïc phaân phoái xaáp xæ  nhö                     
 
            ( )2

XX  ,N ~ X σµ . 
 
3.  Neáu côõ maãu nhoû vaø phaân phoái cuûa toång theå khoâng laø phaân phoái chuaån, nhöng neáu bieát phaân 
phoái cuûa toång theå thì chuùng ta coù theå tìm ñöôïc phaân phoái choïn maãu chính xaùc cuûa X . Tuy nhieân, 
neáu phaân phoái cuûa toång theå khoâng phaûi laø phaân phoái chuaån, vaø cuõng chöa ñöôïc bieát thì phaân 
phoái choïn maãu cuûa X  cuõng chöa ñöôïc xaùc ñònh.  
 

Hieäu ñính: Troïng Hoøai   Ngöôøi dòch : Hoøang Nhò 
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Moät caâu hoûi roõ reät laø “khi naøo thì côõ maãu ñöôïc coi laø ñuû lôùn ñeå söï xaáp xæ vôùi phaân phoái chuaån 
ñöôïc coi laø ñaùng tin caäy?” Vaán ñeà naøy seõ ñöôïc nghieân cöùu trong Baøi taäp 4.  
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